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Exercice 4 (sur 4 points)

Donner des preuves dans LK des séquents :
S1: Fx(P(z) ANQ(x)) F (FzP(x)) A (FzQ(x))
Sy Vo(P(zx) ANQ(x)) F (VzP(z)) A (VzQ(x))

Exercice 5 (sur 2 points)
On considére I’arbre de séquents suivant, ou ax’ désigne un axiome suivi d’un affaiblissement :

1- S’agit-il d’une preuve dans LK 7 Si oui, préciser quelle régle est utlilisée a chaque noeud ; si
non, préciser quel noeud ne correspond & aucune régle.

2- Existe-t-il des exemples de prédicats P et Q tels que le séquent

Vz(P(z) V Q(z)) b (VP (z)) V (V2Q(z)) ne soit pas valide ?

Exercice 6 (sur 4 points)

Deux propositions A et B sont équivalentes dans LJ (notation A =y B) si les séquents A - B
et BF Ay sont dérivables. Montrer les équivalences suivantes :

(AANB)—-C=,jA— (B—C), (1)
A— (BANC)=L3 (A= B)AN(A—O). (2)

En déduire ’équivalence suivante :
A— (B—(CAD)) =L ((AAB)—C)A((AAB) — D). (3)

En construisant une structure de Kripke bien choisie, montrer que I’équivalence suivante n’est
pas vraie :

[A— (BVO)]=L;[(A— B)V(A— () (4)



