Graphe universel pour les graphes sans mineur
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Un graphe universel induit (GUI) pour une famille & est un graphe U
contenant tous les graphes de & comme sous-graphes induits. On s’intéresse
ici & minimiser sa taille, c¢’est-a-dire le nombre de sommets de U.

Pour la famille de tous les graphes planaires a n sommets, un GUI de
taille n - 2V1°™ est connu [1, 4]. De maniere plus générale, les graphes sans
mineur (H-minor-free) possedent un GUI de taille n? - (logn)°® [3]. A notre
connaissance, la meilleure borne inférieure connue pour les graphes planaires
est de 11|n/6], obtenue par [2] en considérant une famille de 3 graphes
planaires particuliers a n sommets. Montrer une meilleure borne inférieure,
par exemple super-linéaire, a I’aide d’une famille restreinte de graphes, semble
difficile. En effet, nous montrons que toute famille de ¢ graphes planaires, et
plus généralement sans mineur, possede un GUI de taille O(v/ - n).

Par ailleurs, pour les graphes planaires, nous montrons une nouvelle borne
inférieure de 10.52n. De plus, nos résultats précédents démontrent que dépasser
cette borne nécessiterait de considérer une famille d’au moins ¢ > 140 graphes
planaires.
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