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Nous considérons le probleme suivant, motivé par le théoreme d’exclusion
de grille comme mineur de Robertson et Seymour :

< Etant donné un graphe H possédant un dessin planaire en lignes
brisées sur une grille p X q, quelle est la taille s = s(p,q) du coté
de la plus petite grille carrée possédant H comme mineur ? >

En effet, il a été montré que tout graphe planaire G' excluant une telle
grille comme mineur, et donc le graphe planaire H, a une largeur arborescente
au plus O(s). Comme H est planaire et possede au plus pg sommets, il suit,
par un autre résultat classique de la théorie des mineurs de graphes, qu’il est
mineur d’une grille carrée de taille s < 2pg — 4. Et donc s(p, q) = O(pq).

Récemment, [I] ont montré que s(p,q) = O(p,/q), laissant ouverte la
question de savoir si s(p,q) = O(,/pq), ce qui serait optimal puisque, par
exemple, une grille H de dimension p X ¢ ne peut étre mineur d’une grille

|vpqg — 1] x |v/pg — 1| qui a moins de sommets que H.

Nous apportons des réponses positives mais partielles a cette question,
en montrant par exemple que s(p,q) = O(\/pq) si H est un apex-tree, c’est-
a-dire un graphe dont la suppression d’un sommet le rend acyclique, ou si le
dessin de H possede une certaine propriété de monotonicité sur chacune de
ces colonnes.

Mineur de P
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