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Résumé de l’exposé

Soit G = (V,E) un graphe général orienté valué, n = |V |, m = |E|. On définit une métrique
d entre tous sommets u, v. Un sous-graphe couvrant H de G est dit un spanneur de G si pour
tous u, v de G, on a :

dH(u, v) ≤ α · dG(u, v) + β

(α, β) étant nommé l’étirement, le but étant de faire le plus petit étirement possible avec le moins
d’arêtes possible.

Il est connu [Cowen99] que pour les graphes orientés valués, si l’on choisit d(u, v) comme
la longueur d’un plus court chemin entre u et v, on ne peut pas avoir à la fois étirement borné
et moins que n2 arête dans le cas général. Dans [RTZ08], les auteurs introduisent la notion de
métrique aller-retour, notée d�(u, v) telle qu’elle soit la somme des longueurs des plus courts
chemins u → v et v → u. Les auteurs montrent que cette métrique est bien une distance et
qu’elle fournit une définition utilisable de spanneur (nommés spanneurs aller/retour). Notam-
ment, ils obtiennent un (2k+ ε, 0)-spanneur avec O((k2/ε)n1+1/k log(nW )) arêtes, et explicitent
un résultat plus ancien de (2k − 1, 0)-spanneur avec Õ(n1+1/k) arêtes, pour tout k ≥ 1 et tout
ε > 0. Dans cet exposé il sera montré qu’il est possible de faire un étirement de (2, 8W ) avec
O(n3/2) arêtes.

L’algorithme présenté repose sur une application d’un algorithme de sélection de nœuds
glouton et d’applications successives de constructions d’arbres de plus court chemin. L’analyse
du nombre d’arête se fait en extrayant un sous graphe de grande maille et l’étirement en appli-
quant le principe des inégalités triangulaires.
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