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. Généralités

. Sp-harmoniques

. Cas d’autres groupes

. Harmoniques diagonales

. Super-harmoniques




Résumé de ’exposé 1

Q[X,] Xp =iy’ oapr

ideal I = (f1,..., fx)

quotient Q[X,]/I

(P, Q) = Lo(P(0)Q)

I+~ Q[Xn]/I




Résumé de ’exposé 2

e Bases de Grobner :
Ordre lexicographique : z3zoxs > z3ix3 ; LM(P)

Base de Grobner G = {g1,...,9x} de I :
VP el, 3i, LM(g;)|LM(P)

Base du quotient : B={XP / Vi, LM(g;)/XP}

Critére (et algorithme) de Buchberger

¢ 5,,-harmoniques :

(1,3).(zize + 23) = x3z2 + 27 ; Symy, ;

bases pg, €r, hi

I, = (el(Xn), N .,en(Xn)>

dim ), = dim H,, = card S,, = n!




Résumé de ’exposé 3

e Polynémes de Schubert :

6’0 — 'U_lwo (X’)(’SL)

{&,, v€S,} est une base de Q,, = Q[X,,]/Z,

e Monomes de descente :
0c=251349768 M, = z3ririziziriry

{M, , o€ S,} est une base de Q),, = Q[ X,,|/Z,

¢ L’espace harmonique : H,, = 7+
PeH, < Vk (0zf +.--+02F)P=0

2
1 =1 =z

A3(X3)=|1 zo 3

2
1 z3 3




Résumé de ’exposé 4

e Généralités sur les représentations :

p : G— GL(V)
p(st) = p(s)p(t)

Notation : s.x = p(s)(x)

Exemple: 0.P(21,...,%n) = P(Z51)s -+, Ton))-
Somme directe, représentation irréductible.
Rep. réguliere : s.e; = eg ; Y. n2 = |G].

e Cas du groupe symétrique

2
1 =y =7

Ar(Xs)=|1 =z 3

2
1 x4 x3

15133

15135

S* = L[A7r(X,) ; T standard de forme )]

dim S* = fy ; Y. f2 = n!




Résumé de ’exposé 5

e Harmoniques orbitales :
a=(ai,...,a,) € Q", a; distincts

Orbite : [a] = {o.a, o€ S}

Ia] ={P € QXyn] / P(B)=0 VB € |a]}

QXy]/1]a]
Interpolation multivariée

Q[a| ~ représentation réguliére de S,

H, ~ (),, ~ représentation réguliére de S,




Résumé de ’exposé 6

B,, : groupe des permutations signées

1 2 3 4 5
-3 1 -5 -2 4

€ Bs

Action sur Q[X,,]

Polynomes invariants : Inv, s = Sym,(X?)

dim @)y, 2 = dim H,, = cardB,, = 2" n!

] 1 x%
.
D:{O,2,3}: — Ap(X3)=11 LE%

2
| I

Opérateurs de sauts : pg(0X,) et ex(0Xy)
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Résumé de ’exposé 7

Action diagonale de S, sur Q[ X,,Y,] :
O-P(Xna Yn) — P(:Ea(l)a s Lo(n)s Yo(1)s - - - 7ya(n))°

DSym,  p1,3(X3,Y3) = 2197 + 22y5 + 393
Idéal DI, ; quotient D(),, ; harmoniques DH,,
dimDH,, = (n+ 1)1

1
2 1

Multiplicité bigraduée de la représentation alter-

E

— ¢n(q,t) : q,t-nombres de Catalan

nante S

Lien avec la conjecture n! :

Vutn, H, C DH,




