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Un couplage parfait d'un graphe G est un ensemble M d’arétes de G tel que
tout sommet de G est incident & exactement une aréte de M.

Dans le cas ou le graphe G est biparti (tous les sommets sont colorés en noir
ou blanc, et toute aréte joint un sommet noir et un sommet blanc) et présente
un axe de symétrie, M. Ciucu [1] a prouvé un théoréme de factorisation. Ce
théoréme permet de factoriser I’énumération des couplages parfaits de G comme
un produit impliquant I’énumération des couplages parfaits de G; et G5, obtenus
en coupant G selon son axe de symétrie.

Ce théoréme de factorisation a de multiples applications. La plus classique
concerne ’énumeération de pavages par des losanges de régions héxagonales [2, 3].

Les objectifs de ce mémoire sont les suivants :

— présenter de fagon claire et précise le théoréme de factorisation, ainsi
qu’une preuve;

— exposer différentes applications de ce résultat ;

— étudier une possible généralisation, en relachant les hypothéses du théo-
réme de factorisation, en particulier essayer de ’étendre a des graphes non
nécessairement bipartis.

Ce travail pourra déboucher sur une proposition de sujet de thése, incluant

I’étude de certaines classes de matrices a signes alternants.
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